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已知三角函数值求角
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问题：已知任意一个角（角在三角函数定义域内),可以
求出它的三角函数值;反过来,已知一个三角函数值,可以
求出与它对应的角吗?

角三角函数值
？
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    筒车是我国古代发明的一种水利灌溉工具，明朝科学家徐光启
在《农政全书》中用图画描绘了筒车的工作原理.因其经济又环保，
至今还在农业生产中得到使用.假定在水流量稳定的情况下，筒车上
的每一个盛水筒都做匀速圆周运动.

筒车.mp4
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(1)已知         ，你能求出满足条件的角  吗？

(2)已知         ，你能求出  的取值范围吗？ 
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尝试与发现

问题：用哪些知识和方法能解决这个问题？



 

  问题：坐标系中哪些信息对应         中的x与  ？

角的终边点P纵坐标

角  值正弦值 x数

形

视角一： 三角函数定义 单位圆

对 应 对 应

已知正弦值求角.
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问题：方程有几个解？怎样表达？

解的分类：终边与   重合                           

          终边与   重合 

               

（1）已知          ，你能求出满足条件的角  吗？
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已知正弦值求角.
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（2）已知          ，你能求出  的取值范围吗？
1sin
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x≥ x

已知正弦值的范围，求角的范围.

视角一： 三角函数定义 单位圆
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方程 ( )f x a 不等式 ( )f x a≥

函数 ( )y f x

（不等号也可以是
＜、≤、＞）

(1)已知         ，你能求出满足条件的角  吗？

(2)已知         ，你能求出  的取值范围吗？ 
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三角函数定义(单位
圆三角函数线)

视角一：

正弦函数图
像与性质

视角二：

问题：用哪些知识和方法能解决这个问题？



(1)已知         ，求满足条件的角  .

(2)已知         ，求  的取值范围. 

      

 分析：
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已知正弦值（范围），求角的值（范围）.
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视角二： 三角函数的性质与图像
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(1)已知         ，求满足条件的角  .

(2)已知         ，求  的取值范围. 

      
分析：
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已知正弦值（范围），求角的值（范围）.
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视角二： 三角函数的性质与图像
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已知三角函
数值求角

单位圆三角函
数线 步骤

一个周期内

定义域内

依据 

正弦函数图像
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已知正弦值（范围），求角的值（范围）.
  



例1 已知               ，求角  .           x

已知余弦值（范围），求角的值（范围）.
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分析:
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分析:

                

例1 已知               ，求角  .           x

已知余弦值（范围），求角的值（范围）.
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解:因为                 ,     

                或

所以，在  上  的取值集合是x
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已知余弦值（范围），求角的值（范围）.

P

o

1
P

R

1cos(2 )
3 2

x 
  

2π 4π 1cos cos
3 3 2
  

22 2
3 3

x k 
   

4π2 2
3 3

x k k
    Z，

6 2
         

 
Zx x k x k k或 



.,
2
1)

3
2cos( 的取值范围求角若 xx 



P

o

1
P

y

x
π

2π
π

O2π

xy cos

2
1

y

3
4

3
2

x

y
P

P

 Zkkxkx

kxk

kxk







,
26

/

;
26

:

2
3
4

3
22

3
2:







所以不等式的解集为

解得

由解



  例2 若已知                   ，求角   .           x

已知正切值（范围），求角的值（范围）.
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解:因为                ，               

       又由

所以  的取值集合是         

  例2若已知                   ，求角  .           x

已知正切值（范围），求角的值（范围）.
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满足         的  的取值集合是

满足         的  的取值集合是

                    

已知正切值（范围），求角的值（范围）.
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正切函数图像
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指数函数

x a y 
指数换

 对数
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回顾：指数函数与对数函数概念之间的关系

反

函

数

 一般地，如果在函数y ＝f( x )
中，给定值域中任意一个y的
值，只有唯一的x与之对应，
此时，称y ＝f( x )存在反函数.

什么样的函数存在反函数呢？.
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(1)已知         ，求满足条件的   角  .
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?11sin xaax ），如何求（已知 

aarcsin aarcsin aarcsin2 aarcsin2  
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思 想  

三角函数定义

已知三角函数
值求角

三角函数图像
步骤

数形结合、类比推理、
从特殊到一般

一个周期内

定义域内

依据 

整体求解

 方 法

 数学抽象
数学建模

   数据分析、
逻辑推理

   数据分析、
数学运算

生活情境 方法归纳 知识应用



  一、必做  
 
   教材P61练习  A组2,3,5;B组2,4,5
    
二、 选做

    
1.教材64页 数学建模活动
2.借助计算机软件画反三角
   函数的图像.


